RP WNE 2021/2022, VII seria zadan
Seria przeznaczona na zajecia w dniach 24-26.11.2021

1. Zmienna losowa X ma rozktad zadany przez réwnosci

PX k)= —2* k=12 ...n
n(n+1)

Obliczy¢ wartos¢ oczekiwang oraz wariancje zmiennych X oraz Y = 2X + 5.

2. Zmienna losowa X ma rozktad z gestoscia

T+ 2

(o) = 1 (@),

Obliczy¢ EX, VarX, wspotczynnik asymetrii X oraz kurtoze X.

3. Zmienna losowa X ma rozktad normalny o éredniej 1 i wariancji 4. Obliczy¢ wartos¢ oczeki-
wang i wariancje zmiennej 3X?2 + 1.

4. Rozwazmy rynek akcji z notowaniami ciggtymi. Prawdopodobienstwo, ze kurs akcji pewnej
spotki zanotuje (pierwszy) spadek w czasie niewiekszym niz ¢ od otwarcia sesji wynosi

t:
P =19, dlat < 1.

{1 —tt dlat> 1,
Wyznaczy¢ warto$¢ oczekiwang i wariancje czasu w ktérym kurs spotki wzrasta. Dla jakich p istnieje
skonczony p-ty moment tej zmiennej losowe;j?

5. Zmienna losowa X ma rozktad wyktadniczy z parametrem 1. Obliczy¢ warto$¢ oczekiwana i
wariancje zmiennej Y = max (X, a), gdzie a jest dodatnig liczba rzeczywista.

6. Czas swiecenia zaréwek pochodzacych z masowej produkcji (liczony w godzinach) ma rozktad
wykltadniczy z parametrem 1/100. Obliczy¢, ile przecietnie zaréwek sposrod 1000 $wieci krocej niz
90 godzin.

Zagadnienia zwigzane z ta serig zadan
Teoria (jaka trzeba znaé przed tymi ¢wiczeniami):

1. Poda¢ definicje wariancji i p-tego momentu absolutnego zmiennej X.

Zadania (jakie trzeba umieé rozwiaza¢ po tych éwiczeniach):

2. Zmienna losowa X ma rozklad z gestoscig g(z) = §|[1_3(2). Obliczy¢ wartos¢ oczekiwang
i wariancje zmiennych X, Y =3 — 5X.

3. Zmienna losowa X ma rozktad jednostajny na przedziale [—1, 1]. Wyznaczy¢ wariancje zmien-
nej 2X° — 1, kurtoze zmiennej X oraz drugi moment zmiennej X? — 1.

4. Zmienna losowa X ma rozklad zadany przez P(X = k) = 1/21, k = —10, =9, ..., 10.
Wyznaczy¢ wariancje zmiennej X.

5. Zmienna losowa X ma rozktad zadany przez

P(X =-2)=1/2, P(X=3)=1/3, P(X =a)=1/6

Wyznaczy¢ taka liczbe a, by zmienna X miata najmniejsza mozliwg wariancje.



