
RP WNE 2021/2022, VII seria zadań
Seria przeznaczona na zajęcia w dniach 24-26.11.2021

1. Zmienna losowa X ma rozkład zadany przez równości

P(X = k) =
2k

n(n+ 1)
, k = 1, 2, . . . , n.

Obliczyć wartość oczekiwaną oraz wariancję zmiennych X oraz Y = 2X + 5.
2. Zmienna losowa X ma rozkład z gęstością

g(x) =
x+ 2

8
1(−2,2)(x).

Obliczyć EX, VarX, współczynnik asymetrii X oraz kurtozę X.
3. Zmienna losowa X ma rozkład normalny o średniej 1 i wariancji 4. Obliczyć wartość oczeki-

waną i wariancję zmiennej 3X2 + 1.
4. Rozważmy rynek akcji z notowaniami ciągłymi. Prawdopodobieństwo, że kurs akcji pewnej

spółki zanotuje (pierwszy) spadek w czasie niewiększym niż t od otwarcia sesji wynosi

p(t) =

1− t−4 dla t  1,
0 dla t < 1.

Wyznaczyć wartość oczekiwaną i wariancję czasu w którym kurs spółki wzrasta. Dla jakich p istnieje
skończony p-ty moment tej zmiennej losowej?
5. Zmienna losowa X ma rozkład wykładniczy z parametrem 1. Obliczyć wartość oczekiwaną i

wariancję zmiennej Y = max(X, a), gdzie a jest dodatnią liczbą rzeczywistą.
6. Czas świecenia żarówek pochodzących z masowej produkcji (liczony w godzinach) ma rozkład

wykładniczy z parametrem 1/100. Obliczyć, ile przeciętnie żarówek spośród 1000 świeci krócej niż
90 godzin.
Zagadnienia związane z tą serią zadań

Teoria (jaką trzeba znać przed tymi ćwiczeniami):
1. Podać definicję wariancji i p-tego momentu absolutnego zmiennej X.

Zadania (jakie trzeba umieć rozwiązać po tych ćwiczeniach):
2. Zmienna losowa X ma rozkład z gęstością g(x) = 1

9 |x|1[−3,3](x). Obliczyć wartość oczekiwaną
i wariancję zmiennych X, Y = 3− 5X.
3. Zmienna losowa X ma rozkład jednostajny na przedziale [−1, 1]. Wyznaczyć wariancję zmien-

nej 2X5 − 1, kurtozę zmiennej X oraz drugi moment zmiennej X2 − 1.
4. Zmienna losowa X ma rozkład zadany przez P(X = k) = 1/21, k = −10, −9, . . . , 10.

Wyznaczyć wariancję zmiennej X.
5. Zmienna losowa X ma rozkład zadany przez

P(X = −2) = 1/2, P(X = 3) = 1/3, P(X = a) = 1/6.

Wyznaczyć taką liczbę a, by zmienna X miała najmniejszą możliwą wariancję.


